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SECUNDARIA ¥

SEPARATAS DE PRODUCTOS NOTABLES Il

OTRAS IDENTIDADES
I. Identidad trindmica de Argand.

(a’+a+1)(a%-a+1)=a*+a%+1

(a?+ab+b?)(a%-ab+b?)=a*+a%b?+b*

I1. Identidad de Gauss.

a3+b3+c3-3abc=(a+b+c)(a2+b2+c2-ab-ac-bc)

II1. Identidad Especial

(a+b)(a+c)(b+c)+abc=(a+b+c)(ab+ac+bc)

IV. Identidad de LAGRANDE

(@2+b?)(x2+y?)=(ax+by)?+(ay-bx)?2

V. Igualdades condicionales.
Si: a+b+c=0, entonces se cumple:

a%+b?+c?=-2(ab+ac+bc)

a’+b3+c3=3abc

(ab+ac+bc)2=(ab)?+(ac)?+(bc)?

VI. Teoremas.
Sean: {x,y,z} cR; {m,n,p} c Z*
Luego:
1. x*M4+y2"4+72P=0 < x=y=z=0

2. X2Hy2+Z2=xy+XZ+HyZEX=Y=Z
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1. Si: a2+b%+c?=3(ab+ac+bc)
Hallar:

B a®+b° +¢c® -3abc
(a+b+c)(ab+ac+hbc)

Resolucion

En la identidad de Gauss
a3+b3+c3-3abc=(a+b+c)(a2+b%+c2-ab-ac-bc)
\_W_J
3(ab+ac+bc)
Entonces:

a3+b3+c3-3abc=2(a+b+c)(ab+ac+bc)

. M= 2(a+b+c)(ab +ac+bt)

,@r«/b{aﬁb  + ac—+11c)

M=2
2. Simplificar:

R =yP+y =22+ 2%
Ax-y)y - 2)(Z )

Resolucion

Haciendo:
X-y=a ; y-z=b ; Z-X=C
Se observa que: a+b+c=0
3,13, .3
Luego tendremos: a’+b +ct
9abc

Por la igualdad condicional:

si: a+b+c=0 = a3+b3+c3=3abc

de donde:
3 a®+b3+c8 _ 3abc
9abc 9abc
. R=1
3

3. Sise cumple que: a3+b3+c3=0
Simplificar:

M = sabe ;abc =0
a(b-a)+b(c-b)+c(a-c)
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rResolueidn

3abc
M = 2 2 2
ab—-a“+bc-b“+ca-c
M — 3abc
—(a2+b2+cz—ab—ac—bc)
M — —3abc

(a2+b2+c2—ab—ac—bc)

Como a3+b3+c3+=0, podemos colocarlo asi:

a3 +b3 4¢3 —3abc

M =
(a2+b2+c2—ab—ac—bc)

Por la identidad de Gauss:

B (a+b+c)(a2+b2+02—ab—ac—bc)
(a2+b2+02—ab—ac—bc)

CONSTRUYENDO
MIS CONOCIMIENTOS

M

1. Siix+y+z=0 y xX*+y3+22=99
Calcular el valor de : xyz

Resolucion :
Rpta. 33

2. Sial+b3+c2=0 vy (@b)2+ (@a-c2+(b-c2=12;abc+0

Calcular M = i+i+i
c ac ab

Resolucion :
Rpta. - ;

3.Si X¥¥+y3+23=0 y

X2 +y2 + 72 + 3 = xy+xz+yz

3,,353
Calcular: XYz
(X+y)(x+2z)(y+12)
Resolucion:
Rpta. 3
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4. Si:a>+ b3+ 3 =86; ab + ac + bc = 3y abc = 2. Calcular: “a+b+c”

Resolucion:
Rpta. 5

5 Siix+y+z=0 ;xyz=5

Hallar el valor de:
E = xy (x+y)* + yz (y+2)* + xz(x+2)*
Resolucién :
Rpta. 75
m 6. Sisecumple: x?-3x+1=0
75, 3
Calcular: R = xXx5+x
m Resolucién :
Rpta. 6
G REFORZANDO
J MIS CAPACIDADES

1. Si atb+c =0 y ac=-5
Hallar: A = c2 + bc
a) 10 b)0 c) -10

d) 5 e) -5

2. Si: x+y+z=0

2 2
Hallar: B = ¥ 72 *¥2 2+2yz
X
a)0 b) 1 C) X
d) -1 e) 1/x

3. Siix+y+z=0
Hallar: (y+z)? — x2

a)0 b) 1 C) X
d) -1 e) 1/x
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. Siad+b3+c3=3abcyademas (a-b)>+(b-c)3+(c-a)3+0
Hallar el valor de:
M= (a+b)’+(b+c)’+(c+a)

(a+b+c)® +7abc

a) 1/2 b) 2 c) 6
d) 3/7 e) -3/7

. Si abc=0 y a+b+c=1
a2+b2+cz_a3+b3+c3

Hallar: K =
2 3
a)0 b) 21 c) 31
d) 1 e) 1/6
. Sabiendo que: {a,b,c} <R
Ademas:
a’ + b2 + ¢ + 14 = 2(a+2b+3c), indicar el valor de: w
a+b’+c
a)o b) 3 )1
d) 4 e) 2/3
. Si: (X+1)2 = (\/§+2)X
2 2
Calcular: R = (x 4+1)
X" +1
a) 2 b) -2 c)3
d)-3 e) 4
. Si: 3a+3b+3c=0
Calcular:
_ a’+b’+c’-27abc
(a+b)(a+c)(b+c)
a) 0 b) -1 c) -3
d)3 e) 1

. Calcula: M = /5x®*+3x+6
Si: x = 3\/1+ 314 +3\/1— 314
3.5 5.5

a)o b) 2 c)4
d) 6 e) N.A.

AyudaparaDocentes.com



http://ayudaparadocentes.com/

ALGEBRA

10.Si se cumple: a + -/ac =b+-/bc
Calcular:

E= -2 4 b T

Jbe  Jac  -/ab
a)o b) 1 c) 2
d)3 e) N.A.
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