Ayuda para Docentes [SECUNDOJ 2

SECUNDARIA »

RAZONES Y PROPORCIONES

1.- RAZON O RELACION.- es la comparacion de dos cantidades. Esta comparacion
se puede hacer de dos maneras:
A) RAZON ARITMETICA (r).- Es la comparacion entre dos cantidades por medi6 de

una diferencia.

a-b=r
Términos de a: antecedente
La Razon b: consecuente
Aritmética r: Valor de la
Razon
Aritmética

Ejemple: 13-6=7
B) RAZON GEOMETRICA (K).- Es la comparacion entre dos cantidades por medio

de un cociente.

ARITMETICA

Términos de
La razon
Geométrica b: consecuente
K : valor de razén geométrico
Ejomle: B3
5

2.- PROPORCION.- Se determina asi a la igualdad que existe entre 2 razones que
tienen el mismo valor.
Pueden ser de dos tipos:

A) PROPORCION ARITMETICA.- Es cuando se igualan 2 razones aritméticas que

tienen el mismo valor.
' a+d=b+c

Extrernos



ARITMETICA

i) Proporcidon Aritmética Discreta.- Cuando todos los términos son diferentes entre

Si.

Ejemple: d : 4% diferencial

2 : Cuarta diferencial.

|:>10+2 = 745

Extremos Medios

Donde: {10;&77&5;&2

i) Proporcion aritmética continua:

Cuando los términos medios son iguales.

' a-b=b-c

b: Media diferencial o media aritmética.

C: 3™ . diferencial.

Ejienple: 8 — 6 = 6—4
6: Media diferencial o
Donde: Media aritmética de 8 y 4
4: Tercera diferencial
de8y6
OBSERVACIONES:
1) Se cumple que: b= a2+c

2) a; by cson los terceros diferenciales.
B) PROPORCION GEOMETRICA: Es cuando se igualan 2 razones geométricas

que tienen el mismo valor.

ay d: términos
Extremos

by c: términos
Medios.
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ARITMETICA

CLASES.-

i) Proporcion geométrica discreta.-Cuando todos sus términos son diferentes

entre si.
I d : 4° Proporcional
5 —
/C A
kM edios Extrernos

4 : Es la 4* Proporcional.
OBSERVACIONES.

1. a=b = c=d; acada una se les llama las cuartas proporcionales.
2. “a” vy d extremos, b y ¢ medios

3. Secumpleque: a.d=b.c

ii) Proporcion geométrica continua.

Cuando los términos medios son iguales.

a b
b ¢ (
b: Media
proporcional
Donde : ) Deayc.
C: 3
proporcional
Deayb.
\
OBSERVACIONES.-

1) a; b; c Son los terceros proporcionales
2) “b” es la media proporcional o0 media geométrica
3) Secumple: b?=a.c.
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ARITMETICA

PROPIEDADES DE LAS PROPORCIONES. Dada la proporcion

a_c_y
b d
Entonces:
1_a+b=c+d 2._a—bzc—d
b d b d
3_a+b=c+d 4_a—b=c—d
a a c
5_a+b_c+d g _atc_a_c
a-b c-d b+d b d
7.2 - © g & _ &
a+b d+c b-a d-c
~a-c_a_c
b-d b d

EJEMPLOS APLICATIVOS

1. Cual es la cuarta diferencial de
60 ; 40y 30?
Resoluciém:
60-40=30-x
—> x=10

2.- éCual es la media diferencial de 84y 24?

Resolucién:
84-X=X-24
— X =54
3.-¢Cudl es la tercera diferencial de 92 y 48?
Resolucién:
92 -48=48-X
—-> X =4

4.- El producto de los 4 términos de una proporcion geométrica continua es 20736. Si la
suma de los antecedentes es 15. ¢Cudl es el mayor de los términos de la proporcién?
Resolucién:

Dada la proporcidon geométrica continua. =

o |T

Por dato del problema tenemos:
a+b=15; ab’c = 20736
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ARITMETICA

ac =b?:>Db*=20736

—>a=3
5 3c =144
5.- Dos numeros estan en la relacién de 2 a 7. Si la suma de dichos nimeros es 72;

determinar el mayor de ellos.

Resolucion:

Sean los nUmeros a y b.
a_z2 ; a+b=72
b 7

Segun la propiedad:

c _a+b c+d

a
b d b d

Se obtiene:
Ezg_)ﬂzzJ“?...(l)
b 7 b 7

Reemplazando el datoa + b = 72 en (1):

IS CEE>
—>a+b=72

a+56 =72 —X@ =16)

— El mayor es : b =56
6.- ¢Cudl es la cuarta proporcional de 40; 60 y 160?
Resoluciém:

40 _160
60 X

60 x 160
X= ———

40

X =240
7.- Hallar los valores de X e Y en las siguientes proporciones:

a) XY . xiv=28
3 4

— : X-=-Y=105
5
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ARITMETICA

Resolucién:

a)x=3k;y =4k

3k + 4k = 28

7k = 28

k=4; x=34)=12
y =4(4) =16

b) 5x + 5y = 17y x = 12k
5 =12y y=5k
12k — 5k = 105
7k =105=k =15
x = 12(15) = 180

y =5(15) =75
La suma de dos nimeros es 90 y su diferencia es 18. Hallar la razon geométrica
entre dichos nimeros.
Resolucién:
a+b=90
a—-b=18
a+b 90
= ——=——
a-b 18
18a + 18b = 90a — 90b
a+b=>5a-5b
6b = 42
a=6aAb=4
6 3
Rg= —=—
9 4 2
La diferencia de los cuadrados de dos numeros es 640 y la razéon de dichos
numeros es 7/3. éCudles son esos nimeros?
7
Resolucién: E = —
b 3
(7k)? - (3k)?> = 60
49k? -9k =640 a=7k
40k? = 640 b =3k
k?=16
k=16 =4
a=17(4) =28
b=34)=12
¢Cudl es la relacién entre los nimeros 20 y 4?
Resolucion:
Dos numeros estan en la relacion de 2 a 9. Siendo el menor 14. ¢Cudl es el niUmero
mayor?
Resolucion:
Si dos nimeros son entre si como 3 es a 8, calcular el mayor si la suma de ellos es 33.
Resolucién:
La edad de Joanna es a 3 como la edad de Sebastian es a 5. Si la suma de ambas

edades es 40 afos. Calcular la edad de Joanna.
Resolucion:
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ARITMETICA

5. La suma de dos numeros es a su diferencia como 5 es a 3. Si el nimero menor es 7.
¢Cudl es el nimero mayor?
Resolucion:
6. Dos cantidades x y m son tales que x es @ 9 como "m” es a 7. Si la suma de xy m es
80, calcular su diferencia.
Resolucion
REFORZANDO
MIS CAPACIDADES
Xy 2 .
1. Si > = 3 = ?y ademas se sabe que x + y = 20. Calcular z..
A) 12 B) 13 C) 14 D)15 E) 16
2. La diferencia de dos nimeros es 6; si se sabe que la razén entre ellas es 8/5 ¢Cual
es el nUmero mayor?
A) 15 B) 16 C) 17 D) 18 E) 19
3. Si sumamos el antecedente y el consecuente de una razén geométrica obtenemos
60. Sabiendo que su razén es 1,5. Calcular la diferencia de los elementos de dicha
razon
a) 12 b) 13 c) 14
d) 15 e) 16
4. La razdn aritmética de “a” y “b” es 18, calcular b?, si “a” es 4 veces "b”
A) 36 B) 49 C) 64 D) 81 E) 100
5. Dos numeros estan en la relacién de 7 a 4. Calcular el menor de los nimeros, si
ambos suman 440.
A) 120 B) 160 C) 180 D) 200 E) 240
6. La razon aritmética de dos numeros es 72; pero su razon geométrica es 11.
Calcular el menor de los numeros.
A) 6 B) 15 C)36 D)44
7. La media diferencial de 25 y 15 es “x”; la media proporcional de 25y 36 es “y".
Calcular: y - x
A) 8 B)9 C) 10 D) 12 E) 20
8. Los cuatro términos de una proporcién continua suman 264, si una tercia
proporcional es 4 y el cuarto término es 9 veces la suma del segundo con el
tercero, hallar el segundo término.
A) 10 B) 11 C) 12 D) 13 E) 14
9. En una compafia embotelladora se tienen 3 maquinas A, By C. Por cada 7 botellas
que llena la maquina A, la maquina B llena 5, y por cada 3 botellas que llena la
maquina B, la maquina C llena 2. Si durante toda una jornada de trabajo, la
maquina A llend 4400 botellas mas que C, ¢Cuantas botellas llend la maquina B en
esa jornada?
A) 8 400 B) 6 000 C) 6 600
D) 5 400 E) 5900
10. En una proporcidon geométrica continua, el producto de sus cuatro términos es
1296 y el producto de los antecedentes es 24. Hallar la tercera proporcional.
A)7 B)8 (C)9
D) 10 E) 11
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