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SECUNDARIA ¥

RAZONES TRIGONOMETRICAS DE ANGULOS AGUDOS

FUNCIONES TRIGONOMETRICAS DE ANGULOS
COMPUESTOS

A) F.T. de la suma y diferencia de dos angulos:  [F.T.(o.%B)

Sen(a + B) = SenaeCosp + CosaeSenp

Cos(a £ ) = CosaeCosp 7 SerjaeSenf

Tog(e£f)=Tgo & Top
1 + TgoeTgp

Ctg(c. + B) = CtgoeCtgp + 1
Ctge. + Ctgp

TRIGONOMETRIA

B) Identidades auxiliares:
Sen(a + B)eSen(a — B)= Sena — Sen

Cos(a + B)eCos(a. — B)= Cos?a — Sen?f

Tga £ Tgp = Sen(a £ B)

CosaeCosp

Ctga + Ctgp - Sen(a + 3)

SenaeSenf

To(oe£p) =Tgo + TgP + TgoeTgPeTg(o £ )

Observacion:

aSeno. + bCosu = VaZ+b? Sen(o. + &)

Donde: Tg@=b/a

C) F.T. de la suma de tres angulos: FT.(a+p+0)




Sen(+i+6)=SenaCosCost + CosxSenfCost + CosxCospSend - SenSenSend

Cos(o+p+)=CosaCospCosa - CosuSenpSens - SenaCospSens - SenaSenpCost

Tg(o+p+6) = Tgo + TP + Tgo - TgeTapTgs
1=TgaTgp-TgaTgs-TypTgo

Clg(a+p+£) = CtgaCtgpCtgd - Clge - Ctgp - Clgs
CtgaTgp + CtgaCtgd + CtgpCtgs -1

oSiatpro=kn (keZ)

Tga +TgR +Tgo = TgaTgpTgo

CtgaCtgp + CtgaCtgs + CtgpClgo = 1

oSi a+B+0 = (2k + /2 (ke2)

TgaTgp +TgaTgs + TgpTgse =1

Ctgo + Cigp + Cige = CtgaCtgpClgo

EJEMPLOS

TRIGONOMETRIA

1. Calcular Sen 97°y Tg 82° sin emplear tablas ni calculadora.

Solucién
Caélculo del Sen 97°:

sen 97°=sen(60°+37°)

sen 97°=sen 60°.cos 37°+cos 60°-sen 37°

{"“‘”—'1
sen 97°=_‘j§..i+l.§=, =}41/5+:3
2 525 ppg! 10
Célculo de Tg 82°:
tg B2° = tg (45°+37°)
g 8oe =9 457419 37°
1-1g 45° ig 37°
1+~3- 7
tger = —3_ =45
-3 1
4 4

Rpta.



2. Simplificar la siguiente expresion:

y

TRIGONOMETRIA

Sen (60° + o) + Cos(30° + )

Solucidn:
Sabemos que:

o sen (60°+a)=sen 60°-cosa+cos 60°-senat

V3 1

= —-C0S 0+~-Sen a ... ()
2 2

» c0s (30°+a)=cos 30°cosa-sen 30°-sena

V3 1

= ~—-c0§ &-—-5en « ... (I}
2 2 i

Sumamos miembro a miembro (1) y (II):

5

sen (60°+a)+cos (30°+a) = 8 (-f—cos a]

Hptt ::ﬁ-cosa

3. Siendo: Sen 6 =5/13 (6 € lIC)

Tgx=7/24 (x € llIC)
Hallar el valor de Cos(6 + x).

Solucién
Sen 6 =5/13 (0 € lIC)

* Por el teorema de Pitagoras:

0’ =13° -5

Q0 =144 .. 5_0=12

Luego: cos 9=-——1§j
: 13

Tgx=7/24 (x € llIC)
* Por el teorema de Pitagoras:
NOZ =77 +24°

NO’ =625 . NO=25
Luego:

sen x=27 . cos x=224
25

251

Ahora hallamos el valor de: Cos(6+x)



TRIGONOMETRIA

cos {(8+Xx) = cos O - cos x-sen @-sen X

§ ¥ ¥ 1
e (2] (22
13 25 13/125
288+35 323
= = = Rpta.
325 325 pta

iCUIDADO! ES FALSO

Sen (o + B) = Sen o + Sen B
Cos (o + B) = Cos a + Cos B
Tan (o + B) =Tan a + Tan B

PONTE MOSCA (demostraciédn)

Sen (a+p) = Sen a Cos B + Cosa Senp en la figura:

Y4

a A,
B Enel OAP:

AP _AC+CP
OoP OP
Luego:

sen (a+B) =

sen (a+p)=

BD+CP _ BD,CP
OP  OP OP

Multiplicamos cada
término por OD

Multiplicamos cada
término por PD

sen (x+B) = BD OD+CP» PD
OD||OP|IPD}iOP
-EnelB.OBD: BD sen o
oD
“EnelDpep: OP - cos
PD
-En el \NODP: ob cos B

-enet D ODP: PD _ sen B
opP

0,

Reemplazamos los valores hallados en la ecuacion (1)
sen (o +P) =sen a cos P+ cos wsen B



TRIGONOMETRIA

CONSTRUYENDO
MIS CONOCIMIENTOS

1- Calcular Cos 105°
Calcular Sen 81°
2- Si: Tan (45° + x) = 2. Hallar Tan x

w
1

SiSenm=1/3
/6

Cosn= "~
3

Calcular Tan (m - n)
X+Yy

Ty

LN
]

Se sabe que Csc 13° =

Calcular Cos 77°

ul
1

Reducir:
M = Cos 6x + Sen 5x Senx

Si Cos (459 -a) = ?

Calcular Sen a + Cos a
Si Tanx = :1% y X - o = 450

N
[

N

Calcular Tana

8. Hallar x, si Tan 6 = 31

e ———

REFORZANDO
MIS CAPACIDADES

01-SiTan 6 = 0,5y Tana = 0,25
Calcular Ctg (6 + «)

a) 0,24 b) 1 c) _92

3
d) — e) 0,8
)4 )



TRIGONOMETRIA

02- Calcular:
Cos 5690
Csc 489

03- Simplificar:
Q = Sen (3009 +A) + Cos (60° + A)

a) Cos A b) 2 SenA c) Sen A
d)2CosA e)2

04- ¢A qué es igual?
U = Senx + Sen (x — 60°) + Sen(x+600°)

a) Tan x b) 2 Tanx C) 2Senx
d) Sen x e) Sec x

05- Reducir:
H = Sen 5a . Sen 2a + Cos 7 a

a) Sen 5a Cos 7a b) Sen 2 «
¢) Cos 2a. Cos 5a d) Seno Cosa
e)2
06- Si Tan (a +b) = 2; Tan a = 1 Encontrar Tan b
1 1
a) — b) 1 c) —
) 3 ) ) >
d) -3 e)3

07- A que es igual
S = Sen 159 . Sen 75°

a) 411 b) 1 c)

d) 54‘1 e) 5

MW

08- En la figura adjunta ABCD es un cuadrado. Hallar Tana
a)l

b) 2 D c
c)3
d) 4
e) N.A
N B
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TRIGONOMETRIA

09- Hallar S en
S = Sen 759 + Cos 159 + Tan 15°

a) J/2+.6 b)2.3 C) 4+2-/3
d) J2+./6-2/3+4

e) N.A.
5 )

10- Reducir :
Sen 700 Cos 10° + Cos 70° Sen 10°

a) Cos 60° b) Cos 80° c) Sen 60°
d) Sen 80° e) N.A.
11- Reducir:

E = Sen(a+b) + Sen(a—b))
Cos(a+b) +Cos(a—hb)

a) Tana b) Tan b c)Ctg a
d)Ctg b e)l

N N
OTROS PROBLEMITAS

1. Hallar /221 Sen o

2

14
2. SiTanaTanpB =1y

Sen a Sen B = ;2_, Hallar el valor de Cos (B - o)
3. Enlafigura, PM es medianay o +p = % Calcular Tan o

T
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TRIGONOMETRIA

4, Tan(a+b+c¢) = Z’ y Tan b = 3 Calcular Tan(a—b + ¢)

REFORZANDO
MIS CAPACIDADES

1. Reducir:
U = Cos(a—pB) Cos(a—p)
Sena Senf Sena Senp

a)l b) 2 C) ;

d) 0 e)j

2. Siendo: Sen 6 = 153 BellIC)yTanx = 274(x e II C). Hallar el valor de Cos (6 + x)

a) 321 b)325 ¢) %
323
d) % e) N.A.
325
A\ W /4 H 2
3. Hallar“x”, siTan 6 = 3
1%
X
[«
— 8 —t
a)l b) 2 c)3
d) 4 e) N.A.

4. Reducir:
Q = (Sena. - Cosa) (Coso - Send) — Sen (o + 0)
a) Cosa Coso b) Sen o Sen 6
c) -Cosa

d) -Cosa . Cosb - Sena. Seno
e) N.A.
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. Simplifica:
Tan(B - A)+TanA

1-Tan(B - A)TanA

a) Sec B b) Ctg B
c) TanB d) Csc B
e) N.A.

. Calcular Sen 82°

.
a)7-/2  b) 0 c) /2
d) ﬂ e) N.A

10

. Calcular Cos 75°

TRIGONOMETRIA

d) f e) N.A.

N

A\Sg /4

. Hallar “x" en:

a)l
b) 3 x
c)5
d)7 3
e) N.A &

2T

. Siay bson arcos del ler cuadrante y Sen a = g; Senb = 2

Calcular: Sen (a -b) + Cos(a + b)
a) 12 b) 8 c) —
25 5

24
d — e) N.A.
) o )

Sabiendo que a + b = 459;
Calcular: Tana+ Tanb + Tana Tan b

a)l b) 2 c)3
d) 4 e) N.A.
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A 0000 N
MISCELANEA

1. Demostrar que:

Tgx—-Senx = Sec x
Sen3 x 1 + Cos x

2. Simplifica la siguiente expresion:
V = ctgdcosd - csc - send

a)0 b) -1 o)1
d) 2send e) -2send

3. Reduce la siguiente expresion:

V= sena + 1+cosa
1+cosa sena

a)2seca b)2csca c)3tga
d)3ctga €)2seno.

A\Ww /4

4. Sicos6 = a, calcular “y” de la siguiente expresion:
y = (1-sen?0)/(1+tg?0)

a)1/(1+a?)? b)a%/(1+a?2) c)a*
d)1/(1+a?) e)1/a*

5. Elimina @ de:tgd =x A secd =y
6. Poner el signo de >; <6 = en:

. Sen20® ( } Sen80°
. Cosd0® ( ) Cos 300°
lll. Cos 190° ( ) Cos 340°

7. Indicar “V” 6 “F” segln corresponda:

| Send < Sent ....()
I. Cos6 < Cosb .....()
001> o6 )

8. Calcular el valor de “0".

a) 120°
b) 150°
c) 145°
d) 130°
e) 160°
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TRIGONOMETRIA

9. Determina el valor de xi/y:1 en la C.T.

10. Simplificar:
E= Tan(—x) N Sen(x—y)
Tanx  Sen(y-—X)

a)l b)2 ¢)-2 d)-1 e)0
11. Simplificar:
Sen(rz + x)Tan(Z + xj

Cos(?ﬂ + xj
2

a)l b) -1 ¢) Tanx
d) —Tan x e) Ctg x

E =
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