TRIGONOMETRIA

Ayuda para Docentes | SUARTO 72

SECUNDARIA |

Al finalizar el presente capitulo usted ser& capaz de:

= Conocer el desarrollo de la forma Sen(cxy); cos(xty) y Tan(xzy)

= Calcular el valor de razones trigopnométricas de angulos no conocidos mediante las
identidades de la suma o diferencia de arcos cuyas razones sean conocidas.

El Principe d las Matematicas

Asi se le reconoce a Carl Friedrich Gauss genio matematico aleman, nacido en 1777 quien de

mayor solia decir que aprendi6 a contar antes que andar. A los 3 afios de edad corrigié a su

padre una suma de salarios que efectuaba en su casa. Cuentan también sus biografos que a

los 10 afios de edad no le permiti6 a su maestro de escuela darse un descanso mientras les

propuso efectuar la suma 1+2+3+..+99+100; al poco rato de escrito el ejercicio en la pizarra, el

nifio Carl anuncié que el resultado era 5050.... ;Como lo hizo?...

iihabia notado que 1+100=2+99=3+98=4+97=..Il es decir, descubri6 que lo que el maestro

propuso equivalia a la suma de 50 veces 101 6 50x101=5050.

Si bien es cierto que revolucion6 todas las ramas de las mateméticas, también es verdad que
contribuy6 al desarrollo de la astronomia, la éptica y el magnetismo.

... ¢ Podriamos imaginar a un asteroide que se les perdio a los cientificos?.... veamos: resulta
gue en 1801 los astronomos conmocionan al mundo con el descubrimiento del asteroide
CERES, pero tras escasas observaciones los cientificos perdieron su rastro, intentando
recuperarlo después de enormes esfuerzos, entonces aparece el genio de Carl Gauss que al
tiempo de culminar algunos célculos mateméticos les indicé a los astronomos hacia donde
debian dirigir sus telescopios y ... CERES fue ubicado nuevamente, prodigio que les permitid
ser nombrado Director del Observatorio de Goéttingen.

IDENTIDADES DE LA SUMA Y DIFERENCIA DE 2 ANGULOS

IDENTIDADES BASICAS

Las idetnidades bésicas para la suma o diferencia de 2 &ngulos son las siguientes:
Sen(A+B)=SenACosB+CosASenB

Ejemplo:

Sen(x+2y)=SenACosB-CosASenB

Sen(A-B)=SenA CosB - CosASenB
Ejemplo:
Sen(a-B)=SenaCosp-CosaSenf
Cos(A+B)=CosACosB-SenASenB
Ejemplo:
Cos(25+x)=Cos25Cosx-Sen25Senx
Cos(A-B) = CosA CosB + SenA SenB
Ejemplo:
Cos(x-30)=CosxCo0s30+SenxSen30
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TanA + TanB
1-TanATanB

Tan(A+B)=

Ejemplo:

Tan(a+2b)= Tana +Tan2b
1-TanATanB

TanA —TanB
1+ TanATanB

Tan(A-B)=

IDENTIDADES AUXILIARES

Sen(A+B)Sen(A-B)=Sen’A-Sen’B

[ Tan(A+B)=TanA+TanB+TanATanBTan(A+B) ]

CONSTRUYENDO
MIS CONOCIMIENTOS

1. Aplicar la identidad correspondiente en: cada caso:
Sen(2x+3y) =
Sen(30°+0)=
Cos(2a+p)=
Cos(60°-30°)=

cos(3—0)=

Tan(45°+0)=

2. ldentificar:
Sen2xCos0+Cos2xSen40

Sen30Sen40-Cos30Co0s30

Co0s60C0s30+Sen60Sen30
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3. Calcular:
Sen22°Cos8°+Co0s22°Sen8°
4. Calcular:
Co0s50°Co0s5°-Sen40°Sen5°
5. Hallar el valor de:

Sen7°
6. Calcular:
Cossn(B - Tannj
12 12
7. Simplificar:
Tan24°+Tan20°+Tan20°Tan24Tan44
8. Simplificar:

Tan12°+Tan48%+ /3 Tan12°Tan48°
9. Ctg(n+40)
REFORZANDO MIS CAPACIDADES
1. Aplicar la identidad correspondiente:
Sen(3x+4y)=
Cos(x+5y)=
Sen(45°+A)=

Tan(45°+B)=

2. Calcular:
Co0s20°C0s80°-Sen80°Sen20°
3. Hallar el valor de:
Sen23°
Cos23°
Tan82°
4. Hallar el valor de:
Co0s29°Co0s24-Sen29Sen24
5. Calcular:
Tan97°
Cosc23°
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6.

Simplificar:

a) Tan8°+Tgl0°+Tg8°+Tanl0°Tgl8°
b) Tan21°+Tg24°+Tg21°.Tan242
Simplificar:

a) Sen(180°+2x)

b) Cos(360°-3x)

c) Tan(180°-4x)

Simplificar:

a) Sen (n - 9)
2

b) Cos (37: + OJ
2

c) Tan(2n+36)

d) Sec [g + 50°j

PROBLEMAS RESUELTOS

1.

2.

Senng (xelC)
13

Cosy=0,6 (yelC)
Calcular: Tan(x+y)
A partir de la identidad:

Tan@s-M)= &M -A
—ATanM -1
Calcular:
Tan & +Sen T
4 A
Siendo:

Tan(o+p+0)= ; .

Donde Tano= 1 Tanp= E
3 2

Calcular Tan0
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nrad

4. Siat+p+0=

Calcular:

M=TanaTanB+TanaTg6+TgpRTgo
REFORZANDO MIS CAPACIDADES
Sen(x+y)+Sen(x-y)

1. Reducir: A =
Cos(x—y)—-Cos(x+Y)
a) Tgx b) Ctgy  c) Tgy
d) Ctgx el
2. Reducir:

_ Sen48°Cosl2°+Senl2°Cos48
Sen33Co0s3 -Sen3°Cos33

a) 1 b) 1 c) B
2 2
d) 2 e) 3
. 1
3. SiCtgo=—
i Ctg 4

Calcular: Tg(45°+0)
a) -1 b) -3 c) —°

d) 3 e) -4
3

4. Hallar Tg6 en:

3 2
a) 9/19 b) L c) 21
10
d 1 e) 9
21 10

5. Sise cumple:
2Sen(x+y)=3Sen(x-y)
Calcular Tgx . Ctgy
a) 1/5 b) 5 c) -5
d) -1 e)l
5
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6.

10.

De: Tana + Tg6 = s
12

1
Tga - Tgo = ——
go-Tgo= -

Sen(a +0)
Sen(a.—0)

Calcular P=

a) 7 b) 4 C)

O

1
d — e)2
) 2 )
De la condicion:
Tg’a-Tg’p 1
1-Tan’? aTg’f 3

Calcular: Tg(o-B)
a) 3 b) ; c) -3

d) _31 e) 6

Siendo A+B=g

1 1
TgA+TgB CtgA+CtgB

a) NE) 3 C) f

b)T

Calcular: g =

d) E e) 3
3 3
Si o y B son complementarios y ademas:

Sena _ Senf
3 4

Calcular: Tan(a-B)

2) 7 b) -7 0 24
24 24 7
24

by — e) n.a

) = )

Si: 5 Senb=Sen(2a+b)

¢,Cudl es el equivalente de: Tan(a+b)?
a) 1 b) 1,5 c) Tana
d 1,6 e) N.A
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